Definition und Berechnung von e.

Betrachte die rellen Folgen {a,} und {s,} mit
1 1
an:(l—i—g)" und Sn:Z—

Definiere e := lim,, .o S,. Warum ist dies wohldefiniert?

a) Zeige: ap =Y p_, < Z ) nik und a, < s, f.a.n € N.

b) Folgere: {a,} konvergiert und lim,,_, a, < e.

c) Zeige: Fiir alle m > n gilt
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d) Folgere lim,, o an, > sy, f.a. n € N und lim,, . a,, > e. Also lim,, . a, = e.
Diese Aufgabe zeigt lim,, oo a, = limy,_, o s, = €, die sogenannte Eulersche Zahl.

Versuche die Zahl e jeweils mit a, und s, zu approximieren. Wie groff muf jeweils
n € N sein, um e mit fiinf Dezimalen genau zu berechnen?




